|. - TRIGONOMETRIA DETERMINACION DE UNA RAZON EN FUNCION En funcion del coseno del angulo doble:
DE OTRA ’
FORMULAS BASICAS En funcion del seno: (Usadas para integrar)
c 1 a 1 / 2 [1-cos2a a [1-cosa
sena = — coseCa = =— coseca = COSar-=+/ 1=sen” a I A sl
a ¢ sena ¢ sena I | sena = > sen 5 = 5
b 1 a 1 sena
COS¢x =— seCog =— =— se(':a:—2 tana :—2 CoS¢ = m COSZ= m
a cosa b l1-sen“a 1-sen«a \ 2 2\ 2
sena ¢ 1 b 2 1-cos2a a 1-cosa
tana = == cotang = —— =— ¢ _\/1—sen a tang = [———— tan—= | ———
cosa b tana ¢ Cga = T 1+ cos2a 2 1+ cosa
sen’ @ +cos? @ =1 | | tana xcotana =1 | En funcién del coseno: RAZONES DEL ANGULO SUMA/DIFERENCIA
a _
2 1 9 c |sen(aiﬁ)_senacosﬂ icomsenﬂ|
e o A | sena =y 1-cos’a |
b |cos(aiﬂ)=c05acosﬂ Trsenasen,b’|
1 1 1
1+ cotan? @ = —5— = cosec’ & seC o = 1 cosecq = ————— tana + tan j sena +sen s tan E(a +p)
en’a cosa 1-cos’a tan(aiﬂ):litanatanﬁ =
sena —sen g tana(a _ ,3)
LINEAS TRIGONOMETRICAS 2 cos ctaa ct F1 COSSa + COS + —
Ji-cos'a Ctga = ——— ctg(atﬂ):w “ B__ 2t coan2=F
tang=———— 1-cosa ctga tctg B cosa — Cos f3 2 2
CoS
- cotg cof
¥ 8 N~
‘&. d o _ TRANSFORMACION DE SUMAS A PRODUCTOS Y VICEVERSA
v ﬁN < ‘ﬁ' ‘a " En funcién de la (Estas expresiones se utilizan en la resolucion de triangulos con el empleo de logaritmos
B & tangente: _ 1
Primer Cuadrante Segundo Cuadrante Tercer Cuadrante Cuarto Cuadrante L~ [ 1+ tanz o SUMAS a PRODUCTOS
Angulos a+ a - a+ a -
‘ complergentarios: Clga = tana sena +sen B =2 sen > P cos— P sena —sen B =2 cos > P sen— P




REDUCCION AL 1*
CUADRANTE

9

Su suma vale 712 radianes

(909

sen (/2 — o) = €0oS o
cos (m/2 —a) =sen a
tan (/2 — o) =ctg o

| seCa =+ 1+tan’a

A 1+tan’«

fana

coseca =

tana

seng = —————
A 1+ tan® o

Angulos suplementarios:
Su suma vale zradianes (180 9)

sen (m—a) =sen a
cos (T — o) =—Ccos a
tan (1 —o) =—tan o

Angulos que difieren
en 7/2 radianes:

sen (n/2 + o) = cos a
cos (m/2 + o) = —sen o
tan (n/2 + o) = — ctg'a

En funcién de la tangente del angulo mitad
(Usadas para integrar)

+ -
CoSa + C0S 3 :2cosa Zﬂ cosa Zﬂ

a + a —
CoSa —CoS fF =—2sen p sen p

2 2

sen(a +
tana + tan g =M

Angulos que se diferencian
n radianes:
sen (m+ o) =—sena
cos (t+ o) =—cos a
tan (t + o) = tan o

Angulos opuestos:

sen (— a) = — sen(a)
CoS (—a) = cosa
tan (—a) =—+tan a

CoSa COS 3 PRODUCTOS a SUMAS

sena:% sen 2a=% tana—tanﬁz% sena senﬂ—%[cos(a—ﬂ)—cos(a+ﬂ)]
c05a:% cosza:$ ctga+ctgﬂ=% sena cosﬂ:%[sen(a+,6’)+sen(a—ﬂ)]
tana:% tan 2a=% ctga—ctgﬂ=%se_n(;) cosa cos,b’:%[cos(a+ﬂ)+cos(a—/})]

FUNCIONES DE LOS MULTIPLOS DE UN ANGULO

Angulo doble

Angulo triple

[sen2a =2sena cosa | | sen3a = 3sena — 4sen’a |

[ cos2a = cos? @ —sen’ & | [ cos3a = 4cos’a — 3cosa |

2tana

tan2a =———5—
l-tan® o

tan3a =

3tana
T 1-3tan’a

FUNCIONES TRIGONOMETRICAS INVERSAS

T
arcsenx =arccos,/ 1— x? = — — arccosx

2

T
arccosx = arcsen 4/ 1— x? = — —arcsenx

2

TEOREMAS IMPORTANTES:

Teorema de los senos:

a b c

FUNCIONES DEL ANGULO SUMA/DIFERENCIA

/[ = = _onl | [shle+B)=shachp+shpcha ||sh(a-p)=Sha Chp —Shp Cha|
senA senB senC
lch(a +8)=chachp +shp sha |[ch(a-B)=Cha Chp -Sha shp |
A A Teorema de los cosenos:
Tha + Th 3 Tha —Thp
2 2 2 _ TP _ - F
‘. cosA:t)jLz% Tl B) =1 g e —f) =15, Ty
C
—— — FUNCIONES DEL ANGULO DOBLE/MITAD
B_a +c°-b a‘+b°-c
0SB T ac 5 [Sh2a =25ha Cha | [Ch2a =Sh’a +Ch2a | |14, - 2SN@Cha
Sh?a + Ch?a
1 1 Cha -1
Teorema de las tangentes Sh%: Z(Cha—l) Ch%: E(Chau) Th%: ChZ+1
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arctan x = arcsen \/ﬁ = % — arctg X
arcsen — arcsen y = arcsen (o L ¥ — y 1= <)
K-y

xy + 4/ (1= x?)(1- yz)r

arccosXx + arccosy = arccos

arcCcosx —arccosy = arccos

A+B
atb senA+senB AN
b _ - A-B
a-b senA-senB tan .

TRANSFORMACION DE PRODUCTOS A SUMAS

ShaShﬂ:% [ch(a+p)-chla-p)

ChaChﬂ:%[Ch(a+ﬂ)+Ch(a—ﬂ)]

AREA DEL TRIANGULO

1
s==

2

absenC =%cbsen A=%acsen B

(Férmula de Heron)

[s=/p(p-a)(p-b)p-c |

+y X-y
arctanx —arctany =
1+ xy

X
arctanx + arctany = T—xy

FORMULAS DE BRIGGS

Para las tangentes de los angulos mitad, se dividen las expresiones
analogas miembro a miembro. Para el angulo entero se utilizan las
formulas que dan

las razones de un angulo en funcién del coseno del angulo doble. Estas

mulas ya se han tratado anteriormente.

B

sen — =
2

Il.- FUNCIONES HIPERBOLICAS

FORMULAS BASICAS

ShaChﬁ:%[Sh(a+/3)+$h(a7ﬁ)]

|(Cha iSha)n:Chna +Sh na|

FUNCIONES HIPERBOLICAS INVERSAS

ArgCh x = In(x + 4 X —1)

X
ArgSh x = ArgCh/ x* +1 = ArgTh ﬁ
X“+1

ArgSh x:ln(x+,/ x? +1)
ArgTh x = lln—lﬂ(
g T2 1-x
1 x+1
A hex==p ——
rgCth x > nx—l

ArgCh x = ArgSh4/ x* —1=ArgTh

JxP=1
X

X X 1
ArgTh x = ArgSh—— = ArgCh —— = ArgCth —
g g = g = g X

RELACIONES ENTRE FUNCIONES CIRCULARES E HIPERBOLICAS

1 ix —ix
sen X_E(e —e™)

1 ix —ix
cosx:a(e +e ™)

Cha e”+e

e’ —e

e’ —e“
Sha =———
h
2 ThaziS <
e’ +e“
Cha = 2

Sha + Cha =¢“

Cha —-Sha =¢e™* |

[ cove isenx]
[ = cosx—fsenx]

Thix =itanx [tanix=iThx | [ arcsen ix =i Arg Shx |
|sen(x+iy)=senxChy+icosxShy| [arccosix =—iArg Chx |
- - 1 1+x
|C°5(X+ iy) = cosxChy —isenxShy | arctan ix =i ArgThx =i ln —




MARIANISTAS + COMPARIA DE MARiA

[Ch?’a —Sh?a =1]
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